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1. Za svaki k ∈ R de�niramo Rk kao skup svih matrica oblika
(
a 3a− k2b
0 b

)
, gdje

su a, b ∈ Z. Odredite, ako takvi postoje, sve vrijednosti k ∈ R takve da je Rk

potprsten s jedinicom od M2(Z). Postoji li neki k takav da je Rk ²tovi²e
integralna domena?

2. De�nirajmo preslikavanje F : Z[X]→ Z/4Z× Z s

F (p(X)) :=
(
−3p(1) + 4Z, p(0)

)
.

Je li F homomor�zam prstena? Je li F homomor�zam prstena s jedinicom? Je li
F epimor�zam? Je li F monomor�zam?

3. Neka je S skup svih polinoma f(X) = a0 + a1X + · · · iz Z[X] kojima je slobodan
£lan a0 djeljiv s 23, a T skup svih polinoma g(X) = b0 + b1X + · · · iz Z[X] kojima
je koe�cijent b1 djeljiv s 22. Je li S ideal u Z[X]? Je li T ideal u Z[X]? Je li neki
od ta dva skupa ²tovi²e prost ideal u Z[X]?

4. Odredite sve ideale u Z/20Z. Svaki ideal napi²ite samo jednom. Odredite koji od
tih ideala su prosti, te koji su maksimalni.

5. Neka je A domena glavnih ideala i neka je p ∈ A prost element. Ako de�niramo
glavni ideal I := (p), dokaºite da je kvocijentni prsten A/I polje.

Napomena. Dozvoljeno je kori²tenje samo pribora za pisanje i brisanje! Sve svoje
tvrdnje detaljno obrazloºite i/ili dokaºite! (Odgovori kao npr. �da� ili �ne� nose nula

bodova!) Rje²enje svakog zadatka OBAVEZNO pi²ite na zasebnom papiru! Na svakom
papiru na kojem pi²ete �ITKO napi²ite ime i prezime!


